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Aufgabe 1 (5 Punkte).
Zeige, dass jeder nicht-triviale Ringhomomorphismus F : K → L reell abgeschlossener Körper

ordnungstreu ist, das heißt,

a ≤ b in K ⇐⇒ F (a) ≤ F (b) in L.

Aufgabe 2 (5 Punkte).
Sei P eine Präordnung auf dem Körper K. Zeige, dass es (mindestens) einen reell abgeschlos-

senen Oberkörper L von K so gibt, dass P ⊂ L2 ∩ K. Ist die Körpererweiterung K ⊂ L immer
transzendent?

Insbesondere lässt sich jeder reelle Körper in einen reell abgeschlossenen Körper einbetten.

Aufgabe 3 (6 Punkte).
Zeige, dass sich die Klasse reell abgeschlossener Körper in der Ringsprache {0, 1,+,−, ·} axio-

matisieren lässt.
Besitzt die Theorie RCF reell abgeschlossener Körper Quantorenelimination in der Ringsprache

{0, 1,+,−, ·}?
Hinweis: Galois.
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